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Giris

Elinizde kauguktan yapilmis bir "cisim" oldugunu varsayin. Bu cismi egip biikerek, parca
koparmadan ve parga eklemeden bir baska cisme donlistiirmeniz isteniyor.

Elde edeceginiz "yeni cisim" ile "cismin ilk hali" arasinda topolojik olarak bir fark yoktur.

Aslinda cisimlerin "bu tip 6zelliklerini" inceleyen alana Topoloji denir.

Ornegin, bir cember ve bir kare alalim.

X Y
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v

Birinden digerine yukarida tarif edildigi gibi gecebiliriz. Bir baska deyisle,

1. X'ten Y'ye par¢a koparmadan gecebiliriz (3 f: X — Y strekli).
2. X'ten Y'ye parca eklemeden de gecebiliriz. Alternatif olarak, Y'den X'e parca
koparmadan gecebiliriz de denebilir (3g: Y — X siirekli).

Not: Aslinda X'ten Y'ye nasil gectiysek, tam tersi sekilde Y'den X'e gecebiliriz.
Yani g'nin, f'in ters fonksiyonu olmasini istiyoruz.

Bu durumda, topolojik denklik (homeomorfizma) su sekilde tanimlanir:
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Topolojideki ana soru, topolojik olarak denk (homeomorf) uzaylari siniflandirmaktir.
Elimizde bir grup topolojik uzay var ve biz bunlardan birbiri ile homeomorf olanlar1 ayni
torbada toplamak istiyoruz.

iki topolojik uzay homeomorf ise bunu gostermek aslinda ¢ok kolay degil. Oysa iki topolojik
uzay homeomorf degil ise, bunu gostermek cok daha kolay. Denk uzaylar1 ayni torbaya
atacagimizi sOylemese de, en azindan homeomorf olmayan uzaylari farkl torbalara
koyacagimizi sdyledigi icin ikinci yaklasim da kiymetli.

ikinci yaklasimi, yani homeomorf olmayan uzaylari tespit etmek icin topoloji invaryanti
(topolojik 6zellik) ad1 verilen bir konsept tanimlanmistir.

Eger X'teki bir 6zellik homeomorfizma altinda korunuyorsa o 6zellige topoloji invaryanti
(topolojik 6zellik) denir.

Ornegin, kompaktlik bir topoloji invaryantidir. Eger X ~ Y ise
. X kompakt ise Y de kompakt olmak zorundadir.
. X kompakt degil ise Y de kompakt olmamak zorundadir.
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